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Ôîðìóëà Ãåðîíà
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Ôîðìóëà Êýëè�Ìåíãåðà

Ïóñòü ∆ ⊂ Rn � n-ìåðíûé ñèìïëåêñ ñ âåðøèíàìè p0, p1, . . . , pn è

`ij � äëèíà ðåáðà pipj .

Îïðåäåëèòåëü Êýëè�Ìåíãåðà:

CM(p0, . . . , pn) =

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣

0 1 1 1 · · · 1

1 0 `201 `202 · · · `20n
1 `201 0 `212 · · · `21n
1 `202 `212 0 · · · `22n
...

...
...

...
. . .

...

1 `20n `21n `22n · · · 0

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
Òîãäà

V 2(∆) =
(−1)n+1

2n(n!)2
CM(p0, . . . , pn).
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Âû÷èñëåíèå îáú¼ìà ñèìïëèöèàëüíîãî ìíîãîãðàííèêà

Îïðåäåëåíèå

Ìíîãîãðàííèê íàçûâàåòñÿ ñèìïëèöèàëüíûì, åñëè âñå åãî ñîáñòâåííûå

ãðàíè � ñèìïëåêñû.

Ïðîáëåìà

Ïóñòü n > 3. Ìîæíî ëè íàéòè ôîðìóëó äëÿ îáú�åìà ñèìïëèöèàëüíîãî

n-ìåðíîãî ìíîãîãðàííèêà ÷åðåç äëèíû åãî ð�åáåð?

�Íàéòè ôîðìóëó� îçíà÷àåò íàéòè ñîîòíîøåíèå âèäà

VN + a1(`)VN−1 + · · ·+ aN(`) = 0,

ãäå aj � ìíîãî÷ëåíû îò äëèí ð¼áåð ìíîãîãðàííèêà.

n = 3: ÄÀ, È. Õ. Ñàáèòîâ, 1996.

n = 4: ÄÀ, À. À. Ãàéôóëëèí, 2011.

n > 5: ÍÅÈÇÂÅÑÒÍÎ
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Èçãèáàåìûå ìíîãîãðàííèêè

Îïðåäåëåíèå

Èçãèáàíèå ìíîãîãðàííèêà � íåïðåðûâíîå ñåìåéñòâî ìíîãîãðàííèêîâ

Pt , 0 6 t 6 1, òàêîå, ÷òî âñå ñîáñòâåííûå ãðàíè Pt îñòàþòñÿ

êîíãðóýíòíûìè ñåáå â ïðîöåññå èçãèáàíèÿ, íî ìíîãîãðàííèêè Pt1 è Pt2

íå êîíãðóýíòíû ïðè t1 6= t2.

Òåîðåìà Êîøè: Âûïóêëûå ìíîãîãðàííèêè íåèçãèáàåìû.

Áðèêàð, 1897: Èçãèáàåìûå ñàìîïåðåñåêàþùèåñÿ îêòàýäðû.

Êîííåëëè, 1977: Ïðèìåð âëîæåííîãî èçãèáàåìîãî ìíîãîãðàííèêà.

Øòåôôåí, 1978: Ïðîñòåéøèé èç èçâåñòíûõ âëîæåííûõ

èçãèáàåìûõ ìíîãîãðàííèêîâ (9 âåðøèí).

Ôîãåëüçàíãåð, 1988: Ìíîãîãðàííèêè îáùåãî ïîëîæåíèÿ

íåèçãèáàåìû.

Âàëüö, 1998, Øòàõåëü, 2000: Èçãèáàåìûå 4-ìåðíûå

êðîññ-ïîëèòîïû.

Íåèçâåñòíî, ñóùåñòâóþò ëè èçãèáàåìûå ìíîãîãðàííèêè â Rn, n>5.
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Èçãèáàåìûé îêòàýäð Áðèêàðà ïåðâîãî òèïà
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Èçãèáàåìûé îêòàýäð Áðèêàðà âòîðîãî òèïà
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Èçãèáàåìûé ìíîãîãðàííèê Êîííåëëè � ïåðâûé ïðèìåð

âëîæåííîãî èçãèáàåìîãî ìíîãîãðàííèêà
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Èçãèáàåìûé ìíîãîãðàííèê Øòåôôåíà � ïðîñòåéøèé èç

èçâåñòíûõ âëîæåííûõ èçãèáàåìûõ ìíîãîãðàííèêîâ
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Ãèïîòåçà î êóçíå÷íûõ ìåõàõ

Ãèïîòåçà (≈1978)
Îáú�åì V (Pt) èçãèáàåìîãî ìíîãîãðàííèêà ïîñòîÿíåí â ïðîöåññå

èçãèáàíèÿ.

Òåîðåìà

1 (È. Õ. Ñàáèòîâ, 1996) Ãèïîòåçà î êóçíå÷íûõ ìåõàõ âåðíà â

ðàçìåðíîñòè 3.

2 (À. À. Ãàéôóëëèí, 2011) Ãèïîòåçà î êóçíå÷íûõ ìåõàõ âåðíà â

ðàçìåðíîñòè 4.
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